CHAPITRE 2. CONTINUITE

Exercices

Calculs de limites

Exercice 5. Pour chacune des fonctions sui-
vantes, donnez l'ensemble de définition et
trouvez les limites aux bornes.
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Continuité

Exercice 6.

Soit la fonction f : x €]0;+oo[— x + In(x).
Montrer que f est bijective de 10;+o0[ dans
f(0;+o00l) puis déterminer f(10; +ool).

Exercice 7.
Soit la fonction f : x € R— e* + e~*. Montrer
que f est bijective de R dans f(R) puis déter-
miner f(R).

Exercice 8. .

e
Soit la fonction f : x €] — 1; +oo[— P eR
La fonction f est-elle bijective?

Exercice 9.

Soit la fonction f : x € R — e* + |x|. La fonc-
tion f est-elle bijective de R dans f (R) ?

Exercice 10.
Soit la fonction f : x € R— x? — cos(x) € R.

1. Justifier que f(R) est un intervalle puis
déterminer cet ensemble.
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2. Lafonction f est-elle bijective deR dans
F®)?

3. Déterminer un intervalle 1 sur lequel f
est bijective del dans f(I).

la demande
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Exercice 11. Soit D(p) =
p+1

d'un bien en fonction de son prix p = 0, et
O(p) = p? +10 loffre.

1. Montrer que la fonction g définie par
g(p) = D(p) — O(p) est continue sur
[0; 4+o0l.

2. Montrer que g est une bijection de
[0;+o0o[ dans g([0; +ool) puis détermi-
ner g([0; +oo).

3. Justifier qu'il existe un unique prix
d’équilibre p* = 0 tel que D(p*) =
O(p").

4. Est-il simple de déterminer la valeur
exacte de p* ?

Exercice 12. Une entreprise produit un bien
dont le colit total de production est donné par

C(q) = ¢*—12¢* +60q+100 pour q € [0;10]

ol q est la quantité produite. Le prix de vente
unitaire est p(q) = 150 — 3q.
1. Justifier sans calcul que la fonction de
profitn: q € [0;10] — gp(q)—C(q) ad-
met un maximum sur [0;10].
2. Calculer ensuite la quantité q* qui
maximise le profit ainsi que le profit
maximal.

3. Répondre au méme questions pour le
minimum.




