CHAPITRE 1. FONCTIONS BIJECTIVES ET RECIPROQUES

Exercices

Exercice 1. Montrer que chacune des fonc-
tions suivantes est une bijection et déterminer
sa réciproque.
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Exercice 2. Donner plusieurs fonctions qui ne
sont pas bijectives et plusieurs fonctions qui
sont bijectives. On veillera a bien définir les en-
sembles de départ et d’arrivée des différentes
fonctions.

Exercice 3. On commence par rappeler la dé-
finition suivante.

Définition 1.4 - Valeur absolue

. La valeur absolue d’un nombre
réel x, notée |x| est le réel défini
par:

x six=0
|x] = .
-x six<0

. La fonction valeur absolue est la

fonction suivante :
R — R
x — x|

1. Etudier le signe et les variations de la
fonction valeur absolue sur R. La fonc-
tion valeur absolue est-elle bijective ?

2. Montrer que la fonction x € R — 2x +
|x| + 1 € R est bijective et déterminer sa
réciproque.

1
3. Montrer que la fonction x € R — Ex +
|x| + 1 € R n'est pas bijective.

4. Pour quelles valeurs de a € R, la fonc-
tion x € R — ax + |x| + 1 est-elle bi-
jective 2 Déterminer sa réciproque le cas
échéant.

Exercice 4. Le coilt de production d’'une entre-
prise c est une fonction de la quantité produite
q. Plus précisément, on a

c=C(g) =2¢* +5q +100.

1. La fonction C:R — C(R) est-elle bijec-
tive?

2. Si l'on se restreint a lintervalle 1 =
[0;+00(, montrer que la fonction C :
[0; +0o[— [100; +o00l est alors bijective
et déterminer l'expression de sa fonc-
tion réciproque.




