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septembre 2023

1. Résoudre dans C l’équation (E) : z2 = 1 + i.

Solution:

On pose z = x+ iy. Alors, z2 = 1 + i ⇐⇒
{

x2 − y2 = 1
2xy = 1

De plus, |z|2 = |z2| donc x2 + y2 =
√
12 + 12 =

√
2. Ainsi,

x = ±
√√

2 + 1

2

y = ±
√√

2− 1

2

Finalement,

S =


√√

2 + 1

2
+ i

√√
2− 1

2
; −

√√
2 + 1

2
− i

√√
2− 1

2

 .

2. En déduire les valeurs de cos
(π
8

)
et de sin

(π
8

)
.

Solution:

1 + i =
√
2ei

π
4

Donc les deux racines carrées de 1 + i sont,
√√

2ei
π
8 et −

√√
2ei

π
8 . En identifiant les

formes algébriques et les formes trigonométriques, on obtient :

√√
2 cos

(π
8

)
=

√√
2 + 1

2

Ainsi,

cos
(π
8

)
=

√√
2 + 1

2
√
2

=

√
2 +

√
2

2

De même, on obtient :

sin
(π
8

)
=

√
2−

√
2

2
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